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JUNIO 2021 B4
Calcular, explicando los métodos utilizados,
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JULIO 2021 B4

Calcular [ xIn(x + 1) dx, explicando el método utilizado.
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JUNIO 2020 B4

Calcular las integrales indefinidas I y J explicando los métodos usados para su resolucion.
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JULIO 2020 B4

Explicar en qué consiste el método de integracion por partes y aplicarlo para calcular la integral.

x cos (3x)dx

Aplicamos la regla de ALPES para saber a qué funcion debemos de llamar u y a cual dx
du = dx
u=x

1
dv = cos 3x dx_)v =§sen3x

Cuando ya tienes el procedimiento realizado simplemente tienes que aplicar la siguiente regla Nemotécnica:
Un Dia Vi Una Vieja Vestida De Uniforme

X -sen 3x 1 x - sen 3x
Jxcos(3x)dx=f—f—sen3xdx=7+§cos3x+k

3 3
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JUNIO 2019 A4

Calcula [ xe™** dx, explicando el proceso utilizado para dicho calculo.

Identifica el tipo de integral con el que vas a trabajar, se trata de una integral por partes. Este tipo de
integracion lo tienes que hacer cuando tienes un producto de dos funciones.
Tienes que utilizar el método ALPES tal y como te he ensefiado en el resumen del tema:
u=x-du=1ldx
1

—4x Sp=——e"

dv=e 4x

Ahora cuando ya tienes los calculos hechos tienes que aplicar la regla nemotécnica: Un Dia Vi Una Vaca Vestida
De Uniforme:

—4x

4

xe SHEE @

4 16 i

1
fxe“”‘dx =— - f —Ze“*" dx = —
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JULIO 2019 B4

Calcular [ —227

Py dx explicando el proceso utilizado para dicho calculo.

Cuando tienes una integral racional y el grado del denominador es superior al grado del numerador, tienes que
igualar a cero el denominador para sacar las raices, en este caso es inmediato:

x+1Dx+3)=0->x=-1;x=-3
Y ahora empieza el procedimiento:
f 8x +7 f A " B d
(x+1)(x+3) x+D) @+
8x+7 A B

GrDE+3) G+D  @+3)
8x+7=Ax+3)+B(x+1)

Ahora le tienes que dar a la x los valores de las raices que has calculado:
. x=—1—>—1=2A—>A=_71
° x:—3—>—17=—ZB—>B=177
Cuando ya tienes el valor de los parametros A y B:
—1 17
f 2
(x+1) (x+3) (x+1) (x+3)

lnlx + 1| +—ln|x +3|+C
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UNIO 2018 A4
Calcular la siguiente integral indefinida:

a) [2L ax

x(x+1)2

Como el grado del polinomio del denominador es mayor:
x(x+1)2=0- {

Hemos hallado las raices del denominador, ahora:

x=0
x = —1 (doble)

-1 (A, B C . _
fx(x+1)2 x_fx x+D)  @+nz T

2-1 4 B C
x(x+1D2 x (x+1) (x+1)2

A

2x—1=A(x+1)2 4+ Bx(x + 1) + Cx PROCEDIMIENTO

x=0->-1=A
x=—-1->-3=-C->C=3
Ahora nos tenemos que inventar otrovalordex;x =1-1=4A+2B+C—->B =1

-1 (A, B C (-1 1 3
fx(x+1)2 x_fx x+1D) " (x+1)2 x_fx G+ T+

+k

3
= —In|x| + In|x + 1| — G+ D
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ULIO 2018 A4

Calcula la siguiente integral:

f FRBSE I

2,-3x 2 2,-3x 2 —-3x 1
sze‘“dx _re +—J_dx _ f3 +§[xe_3 +§fe'3"dx] =
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JUNIO 2017 B4

Resolver la siguiente integral:
2
a) [ ax

x3-2x2+x

Como el grado del polinomio del denominador es mayor:

x=0
x3—2x2+x=0—>x(x2—2x+1)=O—>{x=1
x=1
Hemos hallado las raices del denominador, ahora: PROCEDIMIENTO
j x?+5 d—JA+B N c ;
Boait+x 0 ) x (x—l)W
x*+5 A B c

x3—2x2+x=;+(x—1)+(x—1)2

x2+5=A(x—1)?>+Bx(x — 1) + Cx
x=0-A=5
x=1->C=6

x=—-1->6=4A+2B—-C—>B=—4

Ahora nos tenemos que inventar otro valor de x ya que estas trabajando con raices multiples

x?+5 d—A+B+Cd—5+_4+6d
fx3—2x2+x x_fx x—1) (x—1)2 x_fx (x—1) (x—1)2 x

6
= 51n|x| —4ln|x—1| —m+k
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JULIO 2017 A4

Resolver la siguiente integral:
a) [(x+5)e¥*dx

Cuando tenemos una multiplicacion de dos funciones, normalmente estamos trabajando con una integral por
partes:
Aplicamos la regla que ya conoces; ALPES.

u=(x+5)->du=dx

1
dv =e3*dx - v =§e3x

1 1 1 1
f(x +5)e3¥ dx = §e3"(x +5) — f§e3xdx = §e3x(x +5) —§e3x +k

1 1 1 14
3x [ I — p3x |2 —
e [3(x+5) 9]+k e [3x+9 +k
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JUNIO 2016 B4

Resolver la siguiente integral:

2x245x—1
a —— — dx
) fx(x2+x—2)

Como el grado de abajo es de grado superior al de arriba:

x=0
x(x>+x-2)=0->{x=1
x = =2

2x% +5x—1 = A+ B N c g —
fx(x2+x—2) x_fx G- G+ T
2x2+5x—1=A(x —1D(x+2)+Bx(x +2)+ Cx(x — 1)

1
x=0—>—1:_2A_’A:E
x=1-6=3B->B=2

1
x=—2—>—3=6C—>C=—§

1/ -1
12 2 i 1 1
f x Yoo e & =gl +2inlx — 1] —5inlx + 2| + k

o



BLOQUE A4-B4 MATEMATICA I1-C2 Academia.com

JULIO 2016 A4

Resolver las siguientes integrales:

5
a) fx2—3x+2 dx

Tenemos que igualar a cero el denominador ya que, el grado es mayor que el del numerador:

2 — x =1
X 3x+2 0—>{x=2

5 e [LA B
fx2—3x+2 x_fx—l x—2Y
5=A(x—-2)+B(x—-1)
x=1-5=-A—>A=-5
x=2->5=B

L R (e B 1) +51 2)+k
fx—l x—2x__fx—1 x—2%7 =1 i =)

b) [(2x+ 1)*dx

2x +1)° 2x +1)°
(@D @A DE

1 1
4 _ - 4 —
J(2x+1) dx—2j2(2x+1) dx =5 c 0

k

&
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JULIO 2015 A4

Calcula la siguiente integral indefinida:

2x3+x-1
D [ W

Como el grado del polinomio de arriba es mayor que el de abajo:

2x3+  4x—1|x*-5x
—2x3 + 10x2 2x + 10

+10x% +x—1
—10x? + 50x

+51x —1

51x -1
x% — 5x

2x3+x—1 51x — 1
——— dx= | 2x+ 10+ dx =
x2 — 5x

f2x+10dx+

x% — 5x

Tenemos varias integrales, por un lado, una integral inmed

.2 =0_){x=0
=]
51x —1 A B
f2x+10dx+f dx=f2x+10dx+f—+—dx
x? — 5x x (x—05)

51x—1_A, B
x2—5x x (x—05)
51x —1=A(x — 5) + Bx

x=0->-1=-54A-A=

n
ul] =
X Y

1 254
= 254
f2x+10dx+J§+ 5 dx = x? + 10x + zIn(x) + = In(x ~ 5) + k

x (x—5)

y por otro lado una integral por partes:

A
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JUNIO 2014 B4

Calcular las integrales indefinidas que siguen, explicando el método de resolucidn:
a) [x-cos(3x)dx

fx - cos(3x)dx =

Tenemos que hacer una integracién por partes:
u=x-du=dx

1
dv =cos(3x) » v = 3 sen (3x)
x 1 x 1
fx - cos(3x)dx =3 sen (3x) — §f sen (3x)dx = 3 Sen (Bx) + §c05(3x) +k

dx
b) fx2+2x—3 dx

Igualamos el denominador a cero para hallar sus raices:
x2+2x—3=0—>{x=_3

x=1

dx dx = A N B d
fx2+2x—3 x_fx+3 x—1%
1=A(x—-1)+B(x+3)

1
x=—3—>1=—4A—>A=—Z

x=1-1=4B->B=

N

x+3+x—1

f_1/4 1/4 .

1 1
= —Zln(x+3) +Zln(x— D+k

&
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JULIO 2014 B4

Hallar la integral indefinida explicando el método utilizado para dicho calculo:
3x+7
dx

a) f(x2—3x+2Xx—3)

Tenemos que igualar a cero el denominador para hallar sus raices:

x2—3x+2=0—>{
x—3=0-x=

f 3x +7 d_fA+B+cd
Z—3x+2)x—3) T x—1"x—2"x—3%

(x2—3x+2)(x—3)=0—>{

3x+7=Ax—-2)(x—-3)+B(x—1Dx—-3)+C(x—1D(x—-2)

x=1-10=24A-A4=5
x=2-13=-B->B=-13
x=3-16=2C->C=8

A+B+Cd—5+_13+8d
fx—l x—2 x-—3 x_fx—l x—2 x-—3 x

S5In(x —1) —13In(x —2) + 8In(x —3) + k

&
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JULIO 2013 B4 y JUNIO 2011
Explicar en qué consiste el método de integracion por partes y aplicarlo para calcular las siguientes integrales:
a) [xInxdx

1
u=Inx - du=—-dx
X

xZ
dv=xdx—>v=?

nxdx =51 1y,
fxnxx—znx szx—znx 2

a) [xcos(2x)dx
U=x du = dx

dv = cos(2x)dx ~ y = % sen (2x)

1 1
f x cos(2x) dx = gsen (2x) — Ef sen (2x)dx = gsen (2x) + Zcos(Zx) +k

b) [xsin(2x) dx

u=x—-du=dx

1
dv =sen (2x)dx » v = —Ecos(Zx)

1 1
fx sen (2x)dx = —;cos(Zx) + Ef cos(2x)dx = — ;cos(Zx) + 7 Sen (2x) + k

@
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JUNIO 2012 B4

Calcular las siguientes integrales:
a) [2x%In(x)dx

Aplicamos la regla ALPES para resolver esta integral, tal y como tenéis en los apuntes.

1
u=lnx du=;dx
dv = 2x3dx 1,
v ==§x

2% In(0)d _x4-1nx 1 x"’d _x4-lnx 1 3y _x4-lnx X4+k
fxnx x=—7 ZJ-x x=—7 fo x=— 5

b) [ZZ dx

x2-1

Como el grado del polinomio de abajo es mayor:

2 _ — x=1
X 1 0—>{x=_1

x-2 (A B
fxz—l x_f(x—l) (x+1) *
x—2 A B

= + -
x?>-1 (x—-1) (x+1)

x—2=Ax+1)+B(x—-1)

3

x=1—>—1=2A—>A=7

fx—Z 3/2 +—1/2

21T ) -0 T+

3 1
dx = Elnlx —1] —Elnlx +1|+k
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JULIO 2012 A4

Calcular la integral:
a) [Z22 ax

x2—4

(11 Tube|

Como el grado de abajo es mayor que el grado de arriba tenemos que igualar a cero el denominador.

X2 —4=0->x=42
Sx-2 (A B
fx2—4 x_Jx+2 x—2%

-»5x—=2=A(x—-2)+B(x +2)

5x—2_ A N
x2—4 x+2 x-2

x=2->8=4B->B =2
x=—-2--12=—-4A-A=3

3 2
fm+mdx—3ln(x+2)+21n(x—2)+k

o
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JULIO 2011 A4 y JUNIO 2010
Hallar la integral indefinida explicando el método utilizado para el calculo:

3x2+8x
a) fx2+5x+6 dx

Como los polinomios tienen el mismo grado, tenemos que hacer la division.

3x2 + 8x x%2+5x+6
—3x2—-15x—-18 3
—7x —18

3x% + 8x dr = 3 dx + —7x — 18 J
fx2+5x+6 x—f * fx2+5x+6 *

x=-2

2 _
x +5x+6—0—>{x=_3

—7x-18 (A B
fx2+5x+6 x_f(x+2) (x+3) x

x=-2->—-4=A

—7x—18=A(x+3)+B(x+2)—>{x__3_)3__B_)B__3

—4 -3
f3 dx+jm+mdx —3x—41n(x+2)—3ln(x+3)+k

b) [ dx

x2+x—2

Igualamos la parte de debajo de la fraccion a cero;

x=-2
x=1

J‘ x+8 d _J‘ A N B d
x24+x—2 = x4+ 2 x—1x

x+8=A(x—1)+B(x+2)

x2+x—2=0—>{

x=—-2-6=-34A->A=-2
x=1-9=3B-B=3

4 v B[R e 2In(x+2) +3(x— 1) + k
jx+2 x—1 x_jx+2 x— 127 i al
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JULIO 2010 B4

Explicar brevemente en que consiste el método de integracion por partes, y aplicarlo para el calculo de la
integral indefinida que sigue:

a) [(2x+3)sin(5x + 7) dx

Aplicamos ahora la regla de ALPES:
u=2x+3-du=2dx

1
dv=sin(5x+7) - v = —gcos(Sx +7)

1 2
f(Zx +3)sin(5x +7) dx = —g(Zx + 3) cos(5x + 7) +§f cos(5x + 7)dx =

1 2
—§(2x + 3) cos(5x + 7) +ﬁsen Gx+7)+K



