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Recta tangente (tipo 1)

1. Calcula la recta tangente de las siguientes funciones en los puntos sefialados.

3
1. f(x):x7+§x2—§; X9 =2

y=yotmx—2x0) >y =f(xy)+ f(x)(x — xo)

2

, _3x +3 1
[l == +3x — >

B @ 3 ., @ 3
fxo) =f(2) = 3 +§(2) 5 =4+6-1=9
ey eme3@ a1 23

23 23
Y@+ @DE=-2)-y=9+—(x-2)>y=—x-14

2. f(x)=x-2%1; xo=-1

y=yotmx—2x0) >y =f(xy)+ f(x)(x — xo)

fl(x)=2%* 4 x-2%1.1n2

{ Flxg) = f(=1) = (1) - 26D+ = 1
() =f'(-1) =m =20D%1 4 (=1)- 26D+ .|n2 =1 —1n2

y=fED+f-Dx+1)-»y=-1+1-h2)x+1)>y=-1+1-In2)x+1-In2->

y=((1—-In2)x—1n2

3. f(x)=(5x—2)% xo=¢

y=yotmx—2x0) =y =f(xy)+ f(x)(x — xo)

f'(x)=3-(5x—2)2-5- f'(x) = 15(5x — 2)?

o) =(51-2) =

o) =m=r) =15(s %—2) _ 15

s @) Q)= =reas(ey

y=15x—4

4. f(x)=Vx2+3x+1; x,=0

£100) 2x+3
xX) = —
2Vx2+3x+1

f(0)=/02+300)+1=V1I=1
1) = 2(0) + 3 3
C2J002+30) +1 2
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3
y = fO)+ FO)x—0) >y =14+3%

5. f(x):%;xO:B

-4

1
o TEETE . -
Fo=—2E =
F®) === ==
=i Vi 2
£1(8) = -1 -1 -1

2(8—4)VB—-4 8va 16

1 1 1
Y=f(8)+f'(8)(x—8)ﬁy:z_ﬁ(x_éa)_)y:__x+1

16
6. f(x):x;—il; xo =—1
Loy 3P+ 1) —x® - 2x oo Xt +3x?
flx) = G+ 1) *f(x)—m
) 1
D =Cyrri=z2
P e

(-D2+1)2 4

1 1
y=f(—1)+f'(—1)(x+1)—>y:—§+1(x+1)—>y:x+z

x4-
7. f(x)=m ;Xg =2

) _4x3(x—1)2—x4-2(x—1)_> oy 2xt —4x?
frx) = =1 f(x)—m
__@"
}C(Z)—W—16
o 2(2)T—4(2)°
fre=m=—G_5 =

y=f@+f2)x-2)»y=16+0x~-2)~>y=16

Recta tangente (tipo 2)

1.

Calcula la recta tangente a la parabola y* = 20x sabiendo que dicha recta forma un

angulo de 45° con el eje OX.
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Lo primero tienes que saber cudl es la curva con la que estas trabajando.

y2=20x »>y=+v20x

. .z 20 10
Calculamos la derivada de la funcién » y' = — = —
y 2V20x V20x

Cuando te dan el angulo que forma con el eje OX te estan dando la pendiente - m = tan45 = 1
Sabiendo la pendiente el siguiente paso es saber cudl es el punto de tangencia, para eso debes de

conocer qué;

m = f'(x,)
1o
~ \V20x

100
\/20x=10—>20x=100—>x=ﬁ—>x=5

Recta tangente -y =y, + m(x — x,) = ¥ = f(x) + f'(x0) (x — x)
En tu caso en concreto:
y=fG)+f(G)x~=5)
f(5) =v20-5=+100 = 10

£1(5) 10 10 1
=m= = —=
v20-5 10

y=10+1(x-5)->y=10+x—-5->y=x+5

3
2. Calculala ecuacién de la recta tangentealacurvay = x? sabiendo que la pendiente de la

recta tangente esm = 4.

Vas a tener dos rectas tangentes, ya que, tienes dos puntos de tangenciax = 2;x = —2
Yy =Y +mlx —x0) >y = f(x0) + f'(x0) (x — xo)

{ y=f@+f@x-2)
y=fED+ D +2)

8 8
Sf@="F=3 i f@=@=4 -y=z+4x-2)

8 -8
~f(=2) = =5 5 D=2 =4 - y=o+4kx+2)
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3. ¢Enqué punto la curva y = x® + 5 tiene una recta tangente que es paralela a la recta de

ecuaciéon 12x —y = 17?;Yalarectax + 3y = 2?

Cuando habla de rectas tangentes paralelas, quiere decir que tienen la misma pendiente.
Por tanto, lo mas importante por ahora es saber identificar la pendiente de cada una de las rectas que
te da el enunciado:
122x—y=17-> —y=17—-12x—> y=12x—-17 > m =12
Para saber ahora el punto donde hace tangencia la recta con la curva, tienes que igualar la derivada

dela curva (y = x3 + 5) ala pendiente:

f'x) =y =3x?

12
ffx)=m- 3x2=12->x= ?—>x=12

Los puntos de tangencia en los que la recta tangente es paralelaa 12x —y = 17 son x + 2.

Tienes que hacer el mismo procedimiento con la otra recta:

2—x 1
- m=-—-—

3 3

1 3
f'(x)=m —>3xZ=—§ - x= —§—> x - A

No existen puntos de tangencia donde la recta sea paralelaa x + 3y = 2

x+3y=2-> 3y=2—-x-> y=

4. Calcula en qué punto la siguiente curva y = x> — 12x tiene una recta tangente que sea

paralela al eje OX.

y' =3x2-12
Al ser paralela al eje OX eso quiere decir que la pendiente de la recta tangente sera cero.

m=20

3x2—-12=0-> x= 3 S>x=42

82




